Urcte obsah ohraniceny krivkami:
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Prienik kriviek y = 4z — 22 a 0, = y = 0 je rieSenfm kvadratickej rovnice 4z — 22 = 0 = x(4 — ).
Hranice st 0 a 4

4
f04 |4;v—x2—O\dx:f04(4x—x2)dx: [2962— %}0:32—@ =32

y=2’+1,x+y=3

-2 -1 0 1

Prienik: y =22 +1=3—2,t.j. 224+ 2—-2=0, 21 = —2,75 = 1. Na intervale (—2,1) je 3—2 > 2% + 1.
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Vymenime tlohu osi a budeme tentokrat integrovat’ podla y, akoby to bolo z. Poc¢itame prienik

oy=x=0az=y>—y> 0=y9y>—y>=y*(1—y), y1 =0,y2 = 1. Na intervale (0,1) je funkcia

y? — y3 > 0, preto pre obsah plati: fol(y2 — %) dy = [y; -
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Prienik: 22 = 23, 2%(1 —2) = 0, #1 = 0, 22 = 1, na intervale (0, 1) je funkcia 2% > 23, preto sa obsah
rovna:
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Ohranicenie je dané priamkami x = —7w a x = 7.
[T (7 +cosz)dx =[xz +sinz]” = 7?2 — (—7?) = 272
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”Funkcia” je definovand len pre nezdporné hodnoty z a skladd sa z dvoch vetiev y; = |z — 1|\/x a
y2 = —|z — 1|y/z. Tieto majui prienik v dvoch bodoch 0 a 1, preto plocha sa rovné:
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y=cosx,y=sinz,r="F, =7

Prienikom funkcif sinz, cosz st body 7 + km, k € Z, ¢ize body 7 a %’T st body prieniku. Na intervale

(Z, %) plati sinz > cosx.
f? (sinz — cosx)dx = [—cosx — sin ]
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y=Inz, y=m’z

Prienik kriviek: Inz = In*2, Inz(1 —Inz) = 0, #; = 1, x5 = e. Na intervale (1,e) plati: Inz > In? 2.
Obsah sa rovna:
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Urcte objem rotacnych telies ohranicenych krivkami
rotéacia okolo osi x
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Prienik kriviek: /z = ‘%:, 8z = 2%, 64z = 2%, 2(64 — 2®) = 0,217 = 0,72 = 4, /r dominuje na
intervale (0, 4).
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y=sinz, o0, x=0,z=7
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Prienik kriviek: 3?2 =z = 2%, 2(23 —1) =0, 2y = 0,22 = 1. x = y? je vlastne dvojicou funkcii, y = /=,
y = —/z. Neprazdny prienik s funkciou y = 22 m4 len prvé z nich. \/z dominuje na (0, 1).
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a?+yt =1,y =

Prienik: 22 4+9%2 =1 = 22 + 37’”, T = % Po vizualizacii dostdvame, Ze na intervale (0, 1) je oblast
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ohrani¢end ramenami y; = /2% a yo = — /3% a na (3,1), zase y3 = V1 — 22 a yy = —V1 — 22, KedZe st
tieto vetvy symetrické podla osi rotécie, tak uvazujem iba jednu z nich a pre objem plati:
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22—y’ =1, z>0az=a+1,a>0
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y=sinz, y = %x
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Prienik: 21 = =%, x5 = §. Utvary st symetrické podl'a pociatku(nepédrne funkcie), preto staci pocitat’
objem iba na intervale (0, 5) a vysledny objem bude dvojnasobkom. Funkcia sinz dominuje na (0, 7).
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Urcte objem rotacnych telies ohrani¢enych krivkami
rotacia okolo osi y

r=0,y"+2x—-4=0

Horné a dolnd polovica. Objem je teda dvojnasobkom.
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Urcte povrchy rotacnych telies, rotacia okolo osi x
y=kx,x €{a,b),0<a<b k>0
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27 f: kxv1+ k2 dz = 27kv1 + k2 f;xdx =27kvV1+ k2[“"—;}2 = o EVLERE (52 _ g2) =
= 7kvV1+ k2(b? — a?)

k1 + k2(b? — a?)
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32 T 3 o s | w=sinht t=In(z+V1+2?)
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