cos(m (2 +y?))
Problém: odmocnina. Preto musi platit, ze COS(7T<$2
tvaru (=% + 2km, 5 + 2kw), k € Z, preto m(z? +y?) € (
preto mé zmysel iba uvazovat’ intervaly pre k > 1 a (0,

(0,0). Kruh mé polomer \/% a medzikruzia s polomermi 1/4767_1, %T‘H, k>1.

y?)) > 0. Funkcia cos je nezdpornd na intervaloch

—£+2]€7T T+ 2km), k€ Z. Vyraz m(2® +y?) >0,
g) Vysledkom st kruh a medzikruzia so stredom

D(f)={(z,y) e R : 51 <a? + 9 < B k> 13U {(w,9) 1 2® +3° < 5}

/2% — 42
Problém: odmocnina. Preto musf platit: z? —y? > 0, t.j. 2 > y?, resp. |z| > |y|. Oblast’ ohranicena
y = |z| a y = —|x|, vrdtane hraniénych kriviek.

D(f) ={(z,y) € R?: —|a| <y < |al}

arcsin(z? + 3% — 2)

Funkcia arcsin je definovand len pre hodnoty z intervalu (—1,1). Preto musf platit: —1 < 22+4y?—2 < 1.
Po mensej tprave: 1 < 22 + 32 < 3. Oblast medzikruzia so stredom (0,0) a polomermi 1 a 3 vratane
hrani¢nych kruznic.

D(f) ={(z,y) e R*: 1 <a? +y* <3}

1
Vi-zy
Problémy: delenie 0 a odmocnina. Preto /1 —xy # 0 a 1 —xy > 0. Z tychto podmienok dostaneme,

ze 1 —zy > 0, t.j. xy < 1. Oblast medzi vetvami hyperboly y = % vratane asymptot x =0 a y = 0.

D(f) ={(z,y) € R* : xzy < 1}

lim(mﬁy)_,(gvg) 1922 + 6y — 66
Dosadenie 2 za = a 3 za y dostaneme vysledok. 1922 +6-3 — 66 = 28

28

mg ) (1,1) 77702

xr— . T—1 T 1 _ 1
e ) ~,1) 2=z = My~ 1) Gogery = M@ —00) 74y = 2

N[

22—y

m g ) (2,-2) 77,7

> —y? _ (zt+y)(@—y) z— _ 4 _1
hm(r,y)ﬂ(Z*?) CL“BJrZS - hm(r,y)ﬂ@f?) (:nJr;)(ch/zf:vyZ{FyQ) - hm(m»y)"(27*2) zzfzy?{kyz - 12 3
1
3
. V9—zy—3
Wz, y)—0,0) Y g
. V9—zy—3 VI—zy—3  O—ay+3 _ 1; —x _
lm )~ (0,0 715 = lim(a,y)—(0.0) “ 25— Vomapis = U0(2)—(0.0) T5vo—s773) —
= —lim 1 =1
(z,y)—(0,0) \/WH 6
1
G

Q—wy

g,y (a,0) 5= v

L) JEEVE (=) (JTHD) _
H ) —(4,0) Z= s = () (a,0) T8 - VBT = lim(e,y)— (a,0) D =
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limg,) .9 75— gs

1 9 1 vVe+l+yy g (y—z—1)(VZ+i+yy)
Mz 4)—3.4) o5 = My —64 oty Vi = iMen—6a) ooy =

= —lime ey vet+ley=-
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lim(y ) (0,0 (2 + y?) cos o

Funkcia cos nadobtida hodnoty z intervalu (—1, 1), preto pre I'ubovolné z,y plati:
—1- (22 +y?) < (22 + y?) cos ﬁ <1- (2% +9?). KedZe lim zachovdva monoténnost, tak plati:

lim ;) —(0,0) —(22+9?) < lim )~ (0,0) (22 + y?) cos ﬁ < limg ) —(0,0) 22 +y2. Prvé a tretia limita sa
rovnaju a su rovné 0, preto aj limita funkcie v ”strede” je rova 0.

0

. sin(w4+y4)
Mz y)—(0,0) —Zrmyr—

Ked (x,y) — (0,0), tak vyraz 2* + y* — 0, preto mozno transformovat’ limitu na limitu jednej funkcie.

Ozna¢éme t := z* + y*. Potom sa pévodnd limita rovnd lim,_o S‘“t =1
1
: +
lim )z )~ 0.0) 5=
Polozme x = ky, potom limita je lim,_.q zgtg = I;ﬂ Dosadenim napr. k = 3 a k = 4, dostaneme 2

rozne hodnoty, preto nemoze existovat’ limita v bode (0, 0).

Neexistuje

lim g, ) (3,3) 520

Nech z =3+t ay=3+s. Zdmenou premennych transformujeme pévodnu limitu na

Lim 5 )~ (0,0) % = lim(s 1) (0,0) 2. Teraz sta¢l polozit s = 2¢ - limita po takejto krivke je
6+3t

sprava je lim;_ g+ == +3t = —oo a zlava lim,_,o-

= +00. Preto celkova limita nemov ze existovat.

Neexistuje

2
1M a.)—(0.0) 25zt
Neexistuje: y = ka2, pot jde limita na li K =i K = 1. Dosadeni
eexistuje: y = Rx~, potom prejde l1mita na Mg .o Baitad 1M, 0 W = Tyr2- osadenim

hodnét za k napr. 1 a 2, dostaneme, Ze existuju postupnosti, ktoré sa blizia k (0,0), a maji rozne limity.

Neexistuje

f(z,y) = (sin?z — 3cos? y)*
97 = 19(sin® v — 3cos? y)'®(2sina cos ) = 19(sin’ z — 3cos? y)'® sin 2

% =19(sin® z — 3cos? y)'8(6 cos y siny) = 57(sin® z — 3 cos? y)'® sin 2z

g% = 19(sin® z — 3 cos” y)'¥ sin 2z, % = 57(sin? x — 3 cos? y)'® sin 2z

flz,y) = /x(3y? — 2?)
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