Cvicenia 6.5. a 13.5. 2003
Dalsie priklady na limity, Spojitost, Gradient, Totdlny diferencidl funkcii viacerych premennych
Taylorova veta, Lokalne extrémy, Extrémy s vdzbou, Globéalne extrémy
1. Vypocitajte limitu: lim g ,)—(0,0)(1 + my)ﬁi\y|
Zistite, ¢i existuje limita lim, ) (q,5) f(7,y) a urcte postupné limity

t.j. limg o [limy_yp f(z,y)], lim,_p[lim,_., f(z,y)]:

2‘ f($7y) IQiyyva'_OOab:oo 3‘ f(xvy):$7 _Ob:
4. fz,y) =20 4 =o00,b= o0 5. f(x, ):§+g,a—o b=0
6.f(m,y):%,a:oo,b:oo 7. flz,y) = (:E—l—y)tg tgf a=0,b=0
4d—x—y z#2,y#1 = (z, y);é(O 0)
8. = ’ 9. = Jb+y

Urcte body nespojitosti:

SR | _ 2°+3y°+5 _ Cosﬁ (z,y) # (0,0)
10. f(z,y) = sin .~ 11. f(z,y) = T 12. f(z,y) = { 0 y (z.9) = (0.0)
13.22% 14.z:sinm 15. z =In|1 — 22 — ¢?| 16. f(z,y,2) = m723;+32
Totalny diferencial:
17. f(z,y) = 22 — 22y — 3y%, A= (-1,1) 18. f(z,y) =€e*¥, A= (0,0)

zy
19. f(z,y) = { o Ezz; f 58’8; JA=(0,0)  20.2%%2%  21L.Inya2+y? 22 e°%cos(2L)
23. arctg(%)
Vypocitajte priblizne:

3,032 1 9,012 25. 1,050 26. sin 151° cotg 41° 27. 1n(,/0,96 + 3/1,02 +2)
Diferencial vyssich radov:
d?f(A, X), ak: 28. f(z,y) =¥, A=(0,0) 29. f(z,y,2z) =ay+yz+zz, A=(1,1,0)
30. f(x,y,2) = =5z A= (1,1,-2) 31. f(x,y) = 2%y, A= (1,1)

32. d3f(A, X), ak f(z,y,2) = xyz, A= (7,11,-10)
McLaurinov rozvoj:
33. f(z,y) =cos(z? +y?),n=5 34. f(x,y) =e®siny, n=3 35. f(x,y) =23 +y> - 22y, n =3
Taylorov rozvoj:

36. f(z,y)=2Y, (1,1),n=2 37. f(x,y) =sinwcosy, (,7), n=3
Extrémy:
Lokélne:
38. f(z,y) =1+ 6y —y> — vy — a2 39. f(z,t) =5+ 62 — 422 — 32
40. f(x,y) = 2> + y> — 182y + 215 41. f(z,y) = V/(a—2)(a—y)(z +y — a)
42. f(z,y,2) = yiz + mi’_z + zzTy

Viazané(s véizbou):

43. z=axy—zcz+y—l,akx+y=1 44.2:310+y,ak37—12+%:ai2 45.z:x2+y2,ak%+%:l
46. u = cosxcosycosz, ak x +y+ 2= —7 47 u=ayz, ak 22 + 9y + 22 =3
48. u=22 41>+ 22 sk +y—32+7=0,z—y+2—-3=0

Globélne(absolitne):
49. f(x, y)—x2—2y2—|—4xy—6x—1naoblastixZO,yEO,yg—a:—|—3
50. f(z,y) = xy 2(4 — 2 — y) na oblasti ohrani¢enej krivkami x = 0,y = 0,2 +y =6
51. f(x,y) = 23 + > — 32y na obdl#niku s vrcholmi A = (0,-1), B=(2,-1),C=(2,2), D=(0,2)
52. f(z,y) = cosxcosycos(x + y) na stvorci A = (0,0), B = (m,0), C = (7, 7), D = (0,7)
53. f(z,y) = 22 + 9% na kruhu 22 + y?> <4  54. f(z,y,2) =2 +y + 2z, na oblasti 1 > x > y? + 22



