RiesSenia Stvrtej pisomky - 4. skupina 1.roé¢nik VHVS

Upozornenie: Postupy tu uvedené si jednym, ale nie jedinym spdsobom rieSenia!!!
1. Pouzitim ekvivalentnych tprav dostavame:
Vynatie 5 z s1 a 2 z ry, vymena 71 a 7o, (-1)Xx1+xe, 1 X 1 + 3

5 3 2 4 1 3 2 4 1 3 2 4 1 1 -1 5
10 2 -2 10 2 2 =2 10 1 1 -1 5 1 3 2 4
D= -5 6 8 5 =5 -1 6 8 5 =10 -1 6 8 5__10 -1 6 8 5|
0o 1 -1 1 0O 1 -1 1 0 1 -1 1 0O 1 -1 1
1 1 -1 5
0o 2 3 -1 , . N
=-10 o7 7 10l Urobime rozvoj podla s;.
01 -1 1
2 3 -1 2 3 -1 5
=—-10-1-(-)*Y |7 7 10| =-10|7 7 10|. Dalej uz mozno pouzit Sarrusovo pravidlo,
1 -1 1 1 -1 1

alebo pokracovat dalej v eliminAcii.

a) Sarrusovo pravidlo: —10-[2-7-14+3-10-14+(-1)-7-(-1)—(-1)-7-1-10-(-1)-2—-1-3-7=

14430+ 7+7+20—21]=-10-57 = —570.

=—-10

=10
—570.

b) Dalgie elimindcie: —3 x 71 + 79, —2 X 73 + 71, —1 X 73 + 72.

2 3 -1 0 5 =3 0 5 -3 3
1 -2 13|=-10]1 -2 13|=-10{0 —1 12| Rozvoj podla s;.
1 -1 1 1 -1 1 1 -1 1
5 =3 5 =3
1-(=1)B+D = — = -10-[5-12—(=1)-(=3)] = —10-(60—3) = —10-57 =
1-(-1) 1 12‘ 10‘ 1 12’ 10-[5-12—(—1)-(—3)] 10-(60—3) 10-57

2. Aplikujeme nasledujice upravy:

=N Ot = =W

(—1)><7“1—|—7“4,(—1)><7“5—|—7“47(—1)><’l“5+7“17(—1)><81+83,(—1)X81+S4
1 1 1 3 1 1 1 3 1 1 1 1 0 1 1
2 11 1 2 1 1 1 2 1 1 1 2 1 1
1 4 1 —h 1 1 4 1 — 1 1 4 1 _h 11 4 1 _
4 6 3 2 3 5 2 0 2 5 2 0 2 5 2
-1 0 0 21 00 21 00 21 00
1 21 11 2 1 1 1 2 1 11 2 1
1 0 0 1 10 0 0
1 2 0 1 1 2 0 0
11 3 1 —h 1 1 3 0
0 2 5 2 0 2 5 2
21 -2 0 21 =2 -1
11 1 1 11 1 0

Upravili sme maticu na dolnt trojuholnikovi.

Ma lin

3. Zos

earne nezavislé stfpce, preto sa jej hodnost rovna 4.
4 3 -1 1 1115
1 -1 1 -1 12
tavime si maticu sustavy: | 3 -2 1 -1 =2|5
2 0 3 0 010
0 1 0 1 010

Eliminujeme nezndmu x4 pomocou posledného riadku t.j. 1 x r5 +r3,1 X 75 +r2, (—1) X r5 + 11

4
1
~ |3
2
0

3 -1 1 1115 4 3 -1 1 1115 4 2 -1 0 1|15
-1 1 -1 1]2 1 0 1 0 112 1 0 1 0 112
-1 1 0 25 |~]3 -1 1 0 =25 |~]3 -1 1 0 =2|5 |~
0 3 0 01]0 2 0 3 0 010 2 0 3 0 010
1 0 1 01]0 0 1 0 1 00 0 1 0 1 00

Vymenime 1,72 a pomocou r; eliminujeme prvky v prvom stlpci, t.j. —4xri+ro, —3Xr1+r3, —2Xr1+71y

1



1 0 1 0 112 1 0 1 0 1]2
4 2 -1 0 11|15 0 2 -5 0 3|7
~3 -1 1 0 -2(5|~]0 -1 =2 0 =5|-1]~
2 0 3 0 010 0 0 1 0 —-2|—4
0 1 0O 1 0|0 0 1 0 1 0|0
Vymenime riadky 73, r3 a pomocou riadku r5 eliminujeme zvysné riadky pod nim t.j. 2xro+rs, 1 Xro+7s.
1 1 0 112 1 0 1 0 112
0 -1 -2 0 —-5|-1 0 -1 -2 0 —-5|-1
~0 2 =5 0 -=-3|7 ~]l0 0 -9 0 -—-13|5 Vymena r3,74 + eliminécia:
0 O 1 0 —-2|—4 0 0 1 0 —-2|-4
0 1 0 1 0 0 0 -2 1 —-5|-1
1 0 1 0 112 1 0 1 0 1|2
0 -1 -2 0 —-5|-1 0 -1 -2 0 —-5|-1
~10 0 1 0 -2|-4|~|0 0 1 0 —-2|—-4
0 0 -9 0 -13 5 0 0 0 0 -=31-31
0o 0o -2 1 =5 0O 0 0 1 -9|-9
Vymena 74,5, vydelenie rs mslom (-31), ehmlnama posledného stlpca pomocou rs.
1 0 1 0 1 1 0 12 1 0 1 0 01
0 -1 -2 0 -5 0 71 72 0 —5|—-1 0 -1 -2 0 0|4
~10 0 1 0 -2 0 0 —2|-4|~]1]0 O 1 0 0-2
0O o 0 1 -9 O 1 —-9(-9 0 0 0 1 0/0
0 0 0 0 =31 —31 0 111 0 0 0 0 1|1
Vidime, ze 5 = 1,24 = 0,23 = —2. Ehmlnacwu prvkov v 3. stfpci pomocou 3. riadku t.j. 2 x r3 +
rg, (—=1) X r3 + r1 dostdvame:
1 0 0 0 03
0 -1 0 0 00
~]10 0 1 0 0[-2],tj. (3,0,—2,0,1) je rieSenie sustavy.
0 0 O 1 ofo0
0 0 0 0 1|1
2 7 3
4. Pouzitim napr. Sarrusovho pravidla dostavame, ze matica B:= | 3 9 4 | je regularna, preto na
1 5 3
vyrieSenie tlohy sta¢i najst k nej inverzni maticu B~1.
2 7 31 0 O 2 7 31 00 0 3 113 -2 0
3 9 40 1 0)J~|1 2 1|-1 1 O] ~|1 2 1|-1 1 0]~
1 5 30 0 1 1 5 30 0 1 0 3 2({1 -1 1
1 2 1|-1 1 0 1 2 1j-1 1 0 1 2 0|1 0 -1
~!10 3 1|13 -2 0f|~f0 3 113 -2 0)]~[0 3 0[5 -3 —-1]|~
0 3 21 -1 1 0 0 11-2 1 1 0 0 1|-2 1 1
1 201 0 -1 1 o o= 2 =
~0105—1—1~<010§—1—31
3 3 3 3
0 0 1|—-2 1 1 00 1]—-2 1 1
Operdcie: (—1) x r1 +719;(=2) X 19 + 71, (—=1) X rg + 73571 < 195 (=1) X ro +r3; (=1) X r3 + 19, (—1) x
T3 4715 X 125 (—2) X ro + 71
-7 6 -1 1 0 2
PretosaB'=4| 5 -3 —-1]aX=(0 1 0] -B7%
-6 3 3 0 0 1
1 0 2 -7 6 -1 -19 12 5
X=:|l010]-|5 -3 -1]=3[5 -3 -1
0 0 1 -6 3 3 —6 3 3



